MatePro 10 - Clasa a VI-a - c.m.m.d.c. si c.m.m.m.c.

c.m.m.d.c. sic.m.m.m.c.

Descompunerea in factori primi - Clasa a VI-a

-
Un numar prim este un numar natural mai mare decat 1 care se imparte exact doar la 1

si la el insusi.
Primele numere prime: 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, ..

Un numar mai mare decat 1 care nu este prim se numeste compus. Numarul 1 nu este nici
prim, nici compus.

1. Descompunerea in factori primi

Orice numar natural mai mare decat 1 se poate scrie ca produs de numere prime, intr-un
singur fel. Impartim pe rand la cel mai mic numar prim posibil.
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Cum verifici rapid la ce se imparte: foloseste criteriile de divizibilitate. Se termina in
cifrd pard = se Tmparte la 2. Suma cifrelor se imparte la 3 = numarul se Imparte la 3. Se
termina in 0 sau 5 = se Tmparte la 5.

2. c.m.m.d.c. — cel mai mare divizor comun

c.m.m.d.c. al numerelor a si b este cel mai mare numar la care se impart exact si a, si b.
Se noteaza (a, b).

Regula: descompui in factori primi, iei factorii comuni, fiecare la puterea cea mai mica.

Exemplu: afla (180, 84).

180 =22.32.5 84=2922.3.7

Factori comuni: 2 si 3. Ludm puterile cele mai mici: 22 si 31.

(180, 84) =2%-3 =12
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3. ccxm.m.m.c. — cel mai mic multiplu comun

c.m.m.m.c. al numerelor a si b este cel mai mic numar care se imparte exact si la a, si la
b. Se noteaza [a, b].

Regula: descompui in factori primi, iei toti factorii, comuni si necomuni, fiecare la puterea
cea mai mare.

Exemplu: afla [180, 84].

180 =22.32.5 84 =2922.3.7

Toti factorii: 2, 3, 5, 7. Luam puterile cele mai mari: 22 32 5, 7.

[180, 84] =2%-3%.5.7 = 1260

4. Cele doua reguli, una langa alta

( 2

s

Este mai mic sau egal cu ambele numere. numere.
Il folosesti cand imparti ceva in parti Il folosesti cand cauti un moment in care
egale, cat mai mari. doua lucruri se repeta simultan.

. J \. J

N c.m.m.m.c. [a,b]

c.m.m.d.c. (a,b) toti, la puterea cea mai mare

comuni, la puterea cea mai mica .
Este mai mare sau egal cu ambele

5. Numere prime intre ele

Doud numere se numesc prime intre ele daca (a,b) = 1, adicd nu au niciun divizor comun
in afara de 1.

v 8 si 15 sunt prime intre ele: 8 = 23,15 =3 -5 — niciun factor comun.
% 8 si 12 nu sunt: amandoua se Impart la 4.

Atentie! Numerele nu trebuie sa fie ele insele prime. 8 si 15 sunt amandoua compuse, dar
sunt prime intre ele.

6. Proprietatea produsului

(a,b) - [a,b]=a-b

Produsul dintre c.m.m.d.c. si c.m.m.m.c. este egal cu produsul numerelor.

Verificare pe exemplul de mai sus:

(180, 84) - [180,84] = 12 - 1260 = 15120
180-84 = 15120 v se verifica
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La ce foloseste: daca stii c.m.m.d.c., afli c.m.m.m.c. fara sa mai descompui:

a-b
(a,b)

[a? b] =

7. Proprietati ale divizibilitatii in N

e a:a — orice numar se divide cu el insusi

daca a :bsib:c, atuncia: c

daci a:bsia: e atuncia: (b+c)

dacd a : besi (byc) =1, atuncia :bsia:c

8. Doua probleme tipice

Problema 1. Avem 24 de creioane si 36 de caiete. Vrem sa facem cat mai multe pachete
identice, folosind tot. Cate pachete ies?

Cautam cel mai mare numar la care se impart amandoua = c.m.m.d.c.

24=2%.3 36=22-32, (24,36)=22.-3=12

Raspuns: 12 pachete, fiecare cu 2 creioane si 3 caiete.

Problema 2. Un autobuz trece din 12 in 12 minute, altul din 18 in 18 minute. Acum au
plecat impreuna. Peste cit timp pleaca din nou impreuna?

Cautam cel mai mic moment comun = c.m.m.m.c.

12=22.3, 18=2-3% [12,18 =22.32=36

Raspuns: peste 36 de minute.

p
De retinut
c.m.m.d.c. — factorii comuni, la puterea cea mai mica. Iese un numar mic.
c.m.m.m.c. — toti factorii, la puterea cea mai mare. Iese un numar mare.
Daca in problema imparti ceva = c.m.m.d.c. Daca ceva se repeta si cauti intalnirea =
c.m.m.m.c.
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