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LINII IMPORTANTE IN TRIUNGHI

BISECTOAREA UNUI UNGHI

Bisectoarea este semidreapta interioara unghiului care imparte unghiul in doua unghiuri congruente.

𝑂𝑀 𝑏𝑖𝑠𝑒𝑐𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒 𝑎 ∢𝑋𝑂𝑌 => 𝑚∢𝑋𝑂𝑀 = 𝑚∢𝑀𝑂𝑌

!!! Orice punct de pe bisectoarea unui unghi
este egal departat de laturile unghiului.

 Fie M ∈ 𝑏𝑖𝑠𝑒𝑐𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒 𝑎 ∢𝑋𝑂𝑌 𝑠𝑖 𝑀𝑃 ⊥ 𝑂𝑋 𝑠𝑖 𝑀𝑅 ⊥ 𝑂𝑌 =>
𝑀𝑃 ≡ 𝑀𝑅
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!!! Intr−un triunghi bisectoarele unghiurilor sunt concurente
intr−un punct I care este centrul cercului

tangent laturilor triunghiului si se numeste cerc inscris in triunghi.

‼! 𝑃𝑢𝑛𝑐𝑡𝑢𝑙 𝑑𝑒 𝑐𝑜𝑛𝑐𝑢𝑟𝑒𝑛𝑡𝑎 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑠𝑒𝑐𝑡𝑖𝑒 𝑎 𝑏𝑖𝑠𝑒𝑐𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒𝑙𝑜𝑟 𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑟𝑖𝑙𝑜𝑟
𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑠𝑖𝑡𝑢𝑎𝑡 𝑙𝑎 𝑑𝑖𝑠𝑡𝑎𝑛𝑡𝑎 𝑒𝑔𝑎𝑙𝑎 𝑑𝑒 𝑙𝑎𝑡𝑢𝑟𝑖𝑙𝑒 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖.

⇒ 𝐼𝑃 ≡ 𝐼𝑁 ≡ 𝐼𝑀 = 𝑅,
𝑢𝑛𝑑𝑒 𝑅 − 𝑟𝑎𝑧𝑎 𝑐𝑒𝑟𝑐𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑖𝑛𝑠𝑐𝑟𝑖𝑠
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𝑀𝐸𝐷𝐼𝐴𝑇𝑂𝐴𝑅𝐸𝐿𝐸 𝐿𝐴𝑇𝑈𝑅𝐼𝐿𝑂𝑅 𝑈𝑁𝑈𝐼 𝑇𝑅𝐼𝑈𝑁𝐺𝐻𝐼

𝑀𝑒𝑑𝑖𝑎𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒𝑎 𝑢𝑛𝑢𝑖 𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡 𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑝𝑒𝑟𝑝𝑒𝑛𝑑𝑖𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟𝑎 𝑑𝑢𝑠𝑎 𝑝𝑒 𝑚𝑖𝑗𝑙𝑜𝑐𝑢𝑙 𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑢𝑙𝑢𝑖.

‼! 𝑂𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑝𝑢𝑛𝑐𝑡 𝑑𝑒 𝑝𝑒 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒 𝑒𝑠𝑡𝑒
𝑒𝑔𝑎𝑙 𝑑𝑒𝑝𝑎𝑟𝑡𝑎𝑡 𝑑𝑒 𝑐𝑎𝑝𝑒𝑡𝑒𝑙𝑒 𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑢𝑙𝑢𝑖.

𝑑 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒 𝑎 𝐴𝐵 , 𝐷 ∈ 𝑑 ⇒ 𝐴𝐷 ≡ 𝐵𝐷

‼! 𝐼𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒𝑙𝑒 𝑙𝑎𝑡𝑢𝑟𝑖𝑙𝑜𝑟 𝑠𝑢𝑛𝑡 𝑐𝑜𝑛𝑐𝑢𝑟𝑒𝑛𝑡𝑒
𝑖𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑝𝑢𝑛𝑐𝑡 𝑂, 𝑐𝑎𝑟𝑒 𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑐𝑒𝑛𝑡𝑟𝑢𝑙 𝑐𝑒𝑟𝑐𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑐𝑖𝑟𝑐𝑢𝑚𝑠𝑐𝑟𝑖𝑠

𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑠𝑖 𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑠𝑖𝑡𝑢𝑎𝑡 𝑙𝑎 𝑎𝑐𝑒𝑒𝑎𝑠𝑖 𝑑𝑖𝑠𝑡𝑎𝑛𝑡𝑎 𝑑𝑒
𝑣𝑎𝑟𝑓𝑢𝑟𝑖𝑙𝑒 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖.

‼! 𝐶𝑒𝑛𝑡𝑟𝑢𝑙 𝑐𝑒𝑟𝑐𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑐𝑖𝑟𝑐𝑢𝑚𝑠𝑐𝑟𝑖𝑠 𝑢𝑛𝑢𝑖 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 𝑎𝑠𝑐𝑢𝑡𝑖𝑡𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑐
𝑠𝑒 𝑎𝑓𝑙𝑎 𝑖𝑛 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑖𝑜𝑟𝑢𝑙 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖.

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

MatePro 10 ·  Clasa a VI-a



Mate Cu Sevi

5

‼! 𝐶𝑒𝑛𝑡𝑟𝑢𝑙 𝑐𝑒𝑟𝑐𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑐𝑖𝑟𝑐𝑢𝑚𝑠𝑐𝑟𝑖𝑠 𝑢𝑛𝑢𝑖 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖
𝑑𝑟𝑒𝑝𝑡𝑢𝑛𝑐ℎ𝑖𝑐 𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑚𝑖𝑗𝑙𝑜𝑐𝑢𝑙 𝑖𝑝𝑜𝑡𝑒𝑛𝑢𝑧𝑒𝑖.

‼! 𝐶𝑒𝑛𝑡𝑟𝑢𝑙 𝑐𝑒𝑟𝑐𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑐𝑖𝑟𝑐𝑢𝑚𝑠𝑐𝑟𝑖𝑠 𝑢𝑛𝑢𝑖 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 𝑜𝑏𝑡𝑢𝑧𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑐
𝑠𝑒 𝑎𝑓𝑙𝑎 𝑖𝑛 𝑒𝑥𝑡𝑒𝑟𝑖𝑜𝑟𝑢𝑙 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖.

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

matepro10.ro

MatePro 10 ·  Clasa a VI-a



Mate Cu Sevi

6

𝐼𝑁𝐴𝐿𝑇𝐼𝑀𝐸𝐴
𝑆𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑢𝑙 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑎𝑡 𝑑𝑒 𝑢𝑛 𝑣𝑎𝑟𝑓 𝑎𝑙 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑠𝑖 𝑝𝑖𝑐𝑖𝑜𝑟𝑢𝑙 𝑝𝑒𝑟𝑝𝑒𝑛𝑑𝑖𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟𝑒𝑖, 𝑑𝑖𝑛 𝑎𝑐𝑒𝑙 𝑣𝑎𝑟𝑓, 𝑝𝑒 𝑙𝑎𝑡𝑢𝑟𝑎 𝑜𝑝𝑢𝑠𝑎,

𝑠𝑒 𝑛𝑢𝑚𝑒𝑠𝑡𝑒 𝐼𝑁𝐴𝐿𝑇𝐼𝑀𝐸.

‼! 𝐼𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖, 𝑖𝑛𝑎𝑙𝑡𝑖𝑚𝑖𝑙𝑒 𝑠𝑢𝑛𝑡 𝑐𝑜𝑛𝑐𝑢𝑟𝑒𝑛𝑡𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑝𝑢𝑛𝑐𝑡 𝐻 𝑛𝑢𝑚𝑖𝑡 𝑂𝑅𝑇𝑂𝐶𝐸𝑁𝑇𝑅𝑈.

𝐼𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 𝑎𝑠𝑐𝑢𝑡𝑖𝑡𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑐
𝐻 𝑜𝑟𝑡𝑜𝑐𝑒𝑛𝑡𝑟𝑢𝑙 𝑠𝑒 𝑎𝑓𝑙𝑎 𝑖𝑛
𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑖𝑜𝑟𝑢𝑙 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖.

𝐼𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 𝑑𝑟𝑒𝑝𝑡𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑐 𝐻
𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑐ℎ𝑖𝑎𝑟 𝑣𝑎𝑟𝑓𝑢𝑙 𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑑𝑟𝑒𝑝𝑡.

𝐼𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 𝑜𝑏𝑡𝑢𝑧𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑐 𝐻
𝑠𝑒 𝑎𝑓𝑙𝑎 𝑖𝑛 𝑒𝑥𝑡𝑒𝑟𝑖𝑜𝑟𝑢𝑙 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖.
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𝑀𝐸𝐷𝐼𝐴𝑁𝐸𝐿𝐸

𝑃𝑢𝑛𝑐𝑡𝑢𝑙 𝑑𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑠𝑒𝑐𝑡𝑖𝑒 𝑎𝑙 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑛𝑒𝑙𝑜𝑟, 𝐺,
𝑠𝑒 𝑎𝑓𝑙𝑎 𝑝𝑒 𝑓𝑖𝑒𝑐𝑎𝑟𝑒 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑛𝑎 𝑙𝑎

𝑑𝑜𝑢𝑎 𝑡𝑟𝑒𝑖𝑚𝑖 𝑑𝑒 𝑣𝑎𝑟𝑓 𝑠𝑖 𝑜 𝑡𝑟𝑒𝑖𝑚𝑒 𝑑𝑒 𝑏𝑎𝑧𝑎.

𝐼𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖, 𝑜𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑛𝑎,
𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑎 𝑑𝑜𝑢𝑎 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑟𝑖 𝑑𝑒 𝑎𝑟𝑖𝑖 𝑒𝑔𝑎𝑙𝑒,

𝑛𝑢𝑚𝑖𝑡𝑒 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑟𝑖 𝑒𝑐ℎ𝑖𝑣𝑎𝑙𝑒𝑛𝑡𝑒.

𝐴𝐺 =
2

3
∙ 𝐴𝑀; 𝐺𝑀 =

1

3
∙ 𝐴𝑀

𝐵𝐺 =
2

3
∙ 𝐵𝑁; 𝐺𝑁 =

1

3
∙ 𝐵𝑁

𝐶𝐺 =
2

3
∙ 𝐶𝑃; 𝐺𝑃 =

1

3
∙ 𝐶𝑃

𝐴∆𝐴𝐵𝑀 = 𝐴∆𝐴𝐶𝑀 =
1

2
𝐴∆𝐴𝐵𝐶

𝑇𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚𝑎 𝑀𝑒𝑑𝑖𝑎𝑛𝑒𝑖

𝐴𝑀2 =
2 𝐴𝐶2 + 𝐴𝐵2 − 𝐵𝐶2

4

𝑆𝑒 𝑛𝑢𝑚𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑛𝑎 𝑎 𝑢𝑛𝑢𝑖 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖, 𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑢𝑙 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑎𝑡 𝑑𝑒 𝑢𝑛
𝑣𝑎𝑟𝑓 𝑎𝑙 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖 𝑠𝑖 𝑚𝑖𝑗𝑙𝑜𝑐𝑢𝑙 𝑙𝑎𝑡𝑢𝑟𝑖𝑖 𝑜𝑝𝑢𝑠𝑒.

𝐼𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 ,𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑛𝑒𝑙𝑒 𝑠𝑢𝑛𝑡 𝑐𝑜𝑛𝑐𝑢𝑟𝑒𝑛𝑡𝑒
𝑖𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑝𝑢𝑛𝑐𝑡 𝐺, 𝑛𝑢𝑚𝑖𝑡 𝐶𝐸𝑁𝑇𝑅𝑈 𝐷𝐸 𝐺𝑅𝐸𝑈𝑇𝐴𝑇𝐸.
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𝐿𝑖𝑛𝑖𝑖𝑙𝑒 𝑖𝑚𝑝𝑜𝑟𝑡𝑎𝑛𝑡𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 𝑠𝑐𝑎𝑙𝑒𝑛 ( 𝑜𝑎𝑟𝑒𝑐𝑎𝑟𝑒 )
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𝐼𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 𝑖𝑠𝑜𝑠𝑐𝑒𝑙 𝑝𝑒𝑟𝑝𝑒𝑛𝑑𝑖𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟𝑎
𝑑𝑢𝑠𝑎 𝑑𝑖𝑛 𝑣𝑎𝑟𝑓𝑢𝑙 𝑓𝑜𝑟𝑚𝑎𝑡 𝑑𝑒 𝑙𝑎𝑡𝑢𝑟𝑖𝑙𝑒 𝑐𝑜𝑛𝑔𝑟𝑢𝑒𝑛𝑡𝑒 𝑒𝑠𝑡𝑒

𝑖𝑛𝑎𝑙𝑡𝑖𝑚𝑒,𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑛𝑎, 𝑏𝑖𝑠𝑒𝑐𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒 𝑠𝑖 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒.

𝐼𝑛𝑡𝑟 − 𝑢𝑛 𝑡𝑟𝑖𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖 𝑒𝑐ℎ𝑖𝑙𝑎𝑡𝑒𝑟𝑎𝑙 𝑝𝑒𝑟𝑝𝑒𝑛𝑑𝑖𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟𝑎
𝑑𝑢𝑠𝑎 𝑑𝑖𝑛 𝑜𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑣𝑎𝑟𝑓 𝑒𝑠𝑡𝑒 𝑠𝑖 𝑖𝑛𝑎𝑙𝑡𝑖𝑚𝑒,
𝑏𝑖𝑠𝑒𝑐𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒,𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑛𝑎 𝑠𝑖 𝑚𝑒𝑑𝑖𝑎𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒.
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Centrul de greutate — încă o proprietate

Centrul de greutate G împarte triunghiul în trei
triunghiuri cu arii egale.

A△GAB = A△GBC = A△GCA =
1

3
A△ABC

A

B C

G
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