MatePro 10 - Clasa a VIII-a - Fractii algebrice

Fractii algebrice

Conditii de existenta - operatii - ecuatii - Clasa a VIII-a

A
O fractie algebrica este un raport de doua expresii cu litere, de forma B unde B nu este

identic nul. Regulile de calcul sunt aceleasi ca la fractiile obisnuite — se adauga doar grija
pentru numitor.

1. Conditii de existenta

Conditia de existenta

Fractia 5 re sens doar daca B # 0.

Valorile care anuleaza numitorul se scot din multimea numerelor reale:

x € R\ {valorile interzise}

x
Exemplu. Pentru

1
+2 punem z — 2 # 0, deci x # 2. Scriem z € R\ {2}.

3
Pentru e descompunem numitorul: #2 — 9 = (x — 3)(z + 3). Se anuleaza pentru x = 3 si
x

x = —3, deci z €R \ {-3, 3}.

Pentru — 1 numitorul nu se anuleaza niciodata, deci x € R — nicio restrictie.
x

Conditiile se pun pe numitorul initial, nu pe cel simplificat. Daca simplifici intai si abia
apoi pui conditii, pierzi valori interzise.

2. Simplificarea

Ca sa simplifici, ai nevoie de produse, nu de sume. Deci mai intdi descompui in factori
numaratorul si numitorul, apoi tai factorii comuni.

-4
Exemplu. xx?, cuzx € R\ {-2}.

2—4  (z-2)(z+2) 5
= = r —
T+ 2 T+ 2

22 —9

. R\ {-3}.
ety TERVS

Exemplu.

(z-3)(x+3) x-3
- (z+3)?2 x+3
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Greseala cea mai grava: nu se taie termeni dintr-o suma.

z+3 z% 4+ 4

g 7 kel

Se taie doar factori, adica ce e legat prin Inmultire.

3. Adunarea si scaderea

Ca la fractiile obisnuite: aduci la acelasi numitor, apoi aduni numaratorii. Numitorul
comun se gaseste descompunénd numitorii.

1 1
E 1 i lu. — 4+ —— RA\{-1 .
xemplu simplu $+$+1, cuz € R\ {-1, 0}

Numitor comun: z(z + 1).

o+ n T _ 2z+1 2x+41
Cz(z4+1) z(@+1l) z@+l) 224
1 1
Exemplu cu descompunere. —— +

x—2 x2—4
Descompunem al doilea numitor: 2 — 4 = (z — 2)(x + 2), deci x € R\ {—2, 2}. Numitorul
comun este chiar (x — 2)(z + 2):

T+ 2 1 z+3

T w-29@t2) @-@t2 24

4. Inmultirea, impartirea si puterea

A € 40 A ©C A D Ay _aA
B D B-D B'D B C B)  Bn
- r x+1 x
1 Itire. . = — s-a simplifi 1).
nmultire 71 7121 s-a simplificat (x + 1)
2
impértire. < * < vtz = 1

x+2:x+2:x+2' 2 x

La impartire apare o conditie in plus: si numaratorul celei de-a doua fractii trebuie sa
fie nenul, pentru ca ajunge la numitor dupa rasturnare. Aici: x € R\ {-2, 0}.

5. Ecuatii cu fractii algebrice

Cei patru pasi: pui conditiile, Inmultesti tot cu numitorul comun, rezolvi ecuatia obtinuta,
apoi verifici daca solutiile respecta conditiile.

r+1

Exemplu 1. 5 = 3, cuz e R\ {2}.

Inmultim cu (z — 2):

7
r+1=3z-2) = 24+1=3x—-6 = 2z=7 = =g
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2
g # 2, deci solutia e buna. Proba: %ﬁ =3 v
1 —_
z+1 6

. Inmultim in cruce:

cuz € R\ {-1, 0}.

1
Exemplu 2 — duce la gradul al doilea. — +
x
2r4+1 5
Adunam in stinga: ———— = —
undm in stanga: — 26
6(2z+1)=5(x*+2) = 120+6=>52>+5x = 522 —Tx —6=0

7T£13
10

A =49 +120 = 169, VA =13, deci 715 =
xr1 = 2 Tro9 = —

A < < s 1 1
Amandoua respecta conditiile. Proba pentru z = 2: 3 + 3% v

Verificarea conditiilor nu e optionala. Daca o solutie anuleaza un numitor, ea se elimina
— nu e solutie, oricat de corect ai calculat.

De retinut
Conditiile se pun primele, pe numitorii initiali, descompusi in factori, si se scriu ca

zeR\{...}.

Simplificarea cere descompunere — se taie factori, niciodata termeni dintr-o suma.

La ecuatii, scapi de numitori inmultind cu numitorul comun, iar la final verifici ca solutiile

respecta conditiile.
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