MatePro 10 - Clasa a VIII-a - Corpuri rotunde

Ariisi volume — corpuri rotunde

Cilindrul - conul - trunchiul - sfera - Clasa a VIII-a

Corpurile rotunde se obtin prin rotatia unei figuri plane. Formulele urmeaza acelasi tipar ca
la poliedre — aria laterala din desfasurare, volumul din aria bazei inmultita cu inaltimea —
doar ca bazele sunt cercuri.

1. Cilindrul circular drept

Cilindrul de raza R si inaltime h

A¢=2rRh A =2rR(R+h) V =nrRh

De unde vine aria laterala: desfasurata, suprafata laterala e un dreptunghi cu lungimea
egala cu circumferinta bazei, 27 R, si latimea h.

Aria totald adaugi cele dous cercuri: A; = 2mRh + 27 R?, care se scrie mai scurt 2rR(R+ h).

J

Sectiunea axiala — taietura printr-un plan care contine axa — este un dreptunghi cu
dimensiunile 2R si h.
Sectiunea paralela cu baza este un cerc de aceeasi raza R.

Exemplu. R=3, h=5: Ay =30m, Ay =48n, V =4bm.

2. Conul circular drept

Conul de raza R, inaltime h si generatoare G
G* = R*+1?
7R?h

Ay = 7RG A =7R(R+ G) V= 3

Generatoarea G este segmentul de la varf la un punct de pe cercul bazei. Impreuna cu R
si h formeazi un triunghi dreptunghic, de unde G? = R? + h2.

Atentie: In formula ariei laterale intra G, nu h. E greseala cea mai frecventa la con.
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Sectiunea axiala este un triunghi isoscel cu baza 2R, Inaltimea h si laturile egale cu G.
Desfasurarea suprafetei laterale este un sector de cerc de raza G.

Exemplu. R=3,h=4:. G=+9+16=5, deci Ay = 16w, A; = 24w, V =127.

Ca la piramida, volumul conului se Tmparte la 3: conul are a treia parte din volumul
cilindrului cu aceeasi baza si aceeasi inaltime.

3. Trunchiul de con

Trunchiul de con cu razele R si r, inaltimea h
G?=h?+(R—-r)?
Ay =71G(R+r) As = Ay + 7R2% + 7r?
mh

V:?(RQ—H“Q—FRT)

Generatoarea se afla din triunghiul dreptunghic format de inaltime si diferenta razelor,
nu de razele intregi.

Exemplu. R=6,r=3, h =4:

4
G=yI610=5 Ay = 57 -9 = 457 V= (364+9+18) = 84r

Aceeasi structura ca la trunchiul de piramida: volumul are trei termeni, iar cel din
mijloc, Rr, este media geometrica a razelor la patrat. Nu se scad volumele.

4. Sfera

Sfera de raza R
47 R3

— 47 R? =
A TR \% 3

Sfera nu are baze, nu are generatoare si nu are desfasurare plana — de aceea are o singura
arie, nu laterala si totala.

Orice sectiune cu un plan este un cerc. Sectiunea prin centru se numeste cerc mare si are
chiar raza R.

4r - 216
Exemplu. R = 6: A=4r-36 = 144w, V = ”T — 288

Aria sferei este exact cat aria a patru cercuri mari — 47R? = 4-7R?. E un mod usor de
a o tine minte.
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5. Tabel recapitulativ

Corp Aria laterala Volumul
cilindru 2w Rh TR?h

2
con TRG ﬂ}; h

h
trunchi de con T7G(R+r) % (R?+7r?+ Rr)

. A7 R3
sfera —
3

p

De retinut

La con intra generatoarea in aria laterala, nu inaltimea. La trunchi, generatoarea se afla

din diferenta razelor.

Volumele se impart la 3 la con si la trunchiul de con, ca la piramida. La cilindru, nu.

. . . 47 R3

Sfera are o singuré arie, 47 R?, si volumul .

&
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